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EXAMENUL NA TIONAL DE DEFINITIVARE ININV ATAMANT

22 iulie 2020
Proba scrisa
MATEMATIC A
Varianta 3
» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acogd10 puncte din oficiu.
» Timpul de lucru efectiv este de 4 ore.
I. FELADATSOR (60 pont)
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1.Adottaz f :R” - R, f(X) X rax-l figgvény.
X

a) lgazolja, hogyf (x) + f(lj =4, barmely x nullatél kilonbos valds szam esetén!
X

b) lgazolja, hogy a2Ox tengellyel parhuzamos barmely egyened afiiggvény grafikus képét
pontosan két pontban metszi!

2.Az A-ban derékszdg ABC haromszdgben aACB szdg mérteké0°. Az M és N pontok ugy
helyezkednek el aAB oldalon, hogy azACM és NCB szdgek mérték&o® .

a) lgazolja, hogyMB = MC.

b) Igazolja, hogyBN = 2M.

3.Legyenekx;, X, ésxg az f = X3 —(a+1) X - apolinom gyokei, ahok valés szam.

a) lgazolja, hogy barmela valds szam esetén, dz polinom oszthaté ax +1 polinommal!

b) Tudva, hogyx;, X, €S X; egész szamok igazolja, hogy az szam egyeidl két egymasutani
természetes szam szorzataval!

4.Adottaz f R - R, f(x)=x+vX +9 fuggvény.

a) Igazolja, hogyy/x* +90f '(x) = f(x), barmelyx valés szam esetén!

4
b) Igazolja, hogyjln(f (x)) dx=8In3-2.
0

Il. FELADATSOR (30 pont)

Az aldbbiakban a VI. osztalyos matematika tantggvrészlete lathato.

Competerte specificesi exemple de activiiti de Tnvatare

Clasa a Vl-a

1.6. Recunosterea unor elemente de geometrie pldinasociate negiunii de triunghi

- Recunosterea unor triunghiuri isoscele/echilaterale/agtunghice/dreptunghice/obtuzunghice
configuraii geometrice date

- Recunosterea elementelor caracteristice triunghiurilor esene, machete, mediul incodjor etc.

- Descrierea unor caracteristici ale configyii¢gor geometrice date referitoare la triunghi (primbservare,
prin utilizarea instrumentelor geometrice)

- Recunoaterea unor triunghiuri congruente intr-o configyi@geometrié dati

5

2.6. Calcularea unor lungimi de segmente, #&suri de unghiuri in contextul geometriei triunghiului

Stabilirea tipului de triunghi prin efectuarea dalcule numerice cu lungimi de segmesitenasuri de
unghiuri

Efectuarea de calcule numerice pentru formulareaad@unsuri privind liniile importante in triunghi
Efectuarea de asuratori cu raportorul si rigla pentru formularea de aspunsuri privind unghiurile
exterioare ale unui triunghi, inegaditi Tntre laturi/unghiuri ale unui triunghi

3.6. Utilizarea criteriilor de congruenta si a proprietatilor unor triunghiuri particulare pentru
determinarea caracteristicilor unei configuratii geometrice

Stabilirea congruegei unor triunghiuri identificand criteriul de congena potrivit
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Utilizarea relagiei de congruef@ a triunghiurilor pentru stabilirea congrugei unor segmente sgu
unghiuri
Utilizarea proprietiilor triunghiurilor isoscele/echilaterale/dreptungi®e pentru determinarea ung
lungimi de segmente, distan misuri de unghiuri, proprielsi ale punctelor de pe mediatoare, bisectoare

=

4.6. Exprimarea in limbaj geometric simbolicsi figurativ a caracteristicilor triunghiurilor si ale
liniilor importante in triunghi

Transcrierea in limbaj simbolic a caracteristiciltmunghiurilor coryinute Tn figuri geometrice date
Transcrierea, din figuri geometrice date, in limtgimbolic a caracteristicilor liniilor importanteni
triunghi

Redactarea datelor cunoscute (ipotegieq celor necunoscute (concluzii), Tn raport cuituaie dati
referitoare la triunghi

Evidenierea unor relai si proprietdsi: unghi exterior unui triunghi, inegaligi intre laturi si relarii intre
laturi si unghiuri ale unui triunghi etc.

5.6. Analizarea unor construgii geometrice in vederea evideerii unor propriet ati ale triunghiurilor

Construgia unei configurd@gi geometrice cu triunghiuri avand proprigt date, cu ajutorul
instrumentelor geometrice sau al softurilor mateicet

Analizarea setului de ipoteze ale unei problgimeaborarea unei strategii de rezolvare prin rafemea
adecvat la proprietiile studiate ale triunghiurilor

Analizareasi validarea veridicitifii unei afirmgii folosind rgsionamente simple referitoare la triunghi
Analizarea validiézii unor enunuri referitoare la triunghiuri rezultate prin moddarea unei ipoteze
(necesar/suficient) sau prin interschimbarea undormaii din ipotez si din concluzie

6.6. Transpunerea, in limbaj specific, a unei situd date legate de geometria triunghiului, rezolvara
problemei okxinute si interpretarea rezultatului

Modelarea geometric a unei situgi concrete, asociind acesteia un desen, implicgindstimiri (de
exemplu, un traseu acas scoali — teren de sport, reprezentat printr-un triunghi)

Argumentarea demersului de rezolvare a unei probldmgeometrie

Realizarea de conexiuni interdisciplinare sau piaeiplicative (de exemplu: planul inclinat, traselé
lungime minim, reflexia)

[.

]

Domeniu de

. Continuturi
continut ’

Geometrie | 6. TRIUNGHIUL

e Triunghiul: definiie, elemente; clasificare; perimetru; sumasarilor unghiurilor unui
triunghi; unghi exterior unui triunghi, teorema tingui exterior

» Construgia triunghiurilor: cazurile LUL, ULU, LLL; inegaliti intre elementele
triunghiului (observate din cazurile de constielc

e Linii importante Tn triunghi: bisectoarele unghlari unui triunghi: concurea (fara
demonstrge), cercul Tnscris in triunghi; mediatoarele ldturunui triunghi: concuregi
(fara demonstrge), cercul circumscris unui triunghi; dltimile unui triunghi: definjie,
construgie, concureta (fara demonstrge); medianele unui triunghi: defire, construge,
concurera (fira demonstrge)

e Congruema triunghiurilor oarecare: criterii de congrgera triunghiurilor: LUL, ULU,
LLL; criteriile de congrueta a triunghiurilor dreptunghice: CC, IC, CU, IU

unghi/mediatoarea unui segment

* Proprietti ale triunghiului isoscel; proprig ale triunghiului echilateral

e Proprietiti ale triunghiului dreptunghic (cateta opusnghiului de 30°, mediana
corespunitoare ipotenuzei — teoreme diregtiereciproce); teorema lui Pitagoraarf
demonstrge, verificiri de triplete de numere pitagoreice, determinadea lungimi
folosind ptratele unor numere naturale)

Nota: Continuturile vor fi abordate din perspectiva compégéor specifice. Activiitile de Tn\tare sugerate

ofera o imagine posibidl privind contextele de formare/dezvoltare a acesbonpetetre.

(Programascolara pentru disciplina Matematic OMEN nr. 3393/28.02.2017)
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* Metoda triunghiurilor congruente, apligaproprietatea punctelor de pe bisectoarea Unui
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Dolgozzon ki harom itemet — egy kiegéégitegy feleletvalasztos és egy feladatmegoldé diiemet —

amellyel a fenti tanterv-részlet harom specifikusnpetencidjat méri a ,A haromszdg nevezetes vonalai
cimii tanitasi egység végen.

Minden item kidolgozasakor figyeljen a kovetkkee:
- jeldlie meg a felméreridspecifikus kompetenciat és a kivalasztott tanutgtkenységet;
- tartsa be az item formai kdvetelményeit;
- dolgozza ki a javitékulcsot (a varhatd valaszokat);

- atartalom tudoméanyos helyességére.
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